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Sectiunea MATEMATICA
Editia a X -a, 26 Aprilie 2024

CLASA a X-a

1. Sase arate ca, pentru orice numar complex z € C, au loc relatiile:
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2. Rezolvati ecuatia: arccos,/{sin x} +arccos/{2sin x} =%, unde {a} reprezintd partea

fractionara a numarului real a.
30p

3. Fie (an)n 0 progresie geometricd de numere strict pozitive. Sa se arate ca are loc
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egalitatea: ai(c") ~a£C") . Can

30p

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Timp de lucru 90 minute.
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Barem clasa a X-a

1. Se rezolva prin calcul direct.
2

Demonstreaza Re(z)= z+% —|z|2—% .............................................................................. 15p
i 1
Demonstreaza Im(z)= Z+§ _|Z|2_Z .............................................................................. 15p

2. Ecuatia este echivalenta cu:

cos(arccosﬂl{sin X} +arccos ,/{2sin x} ) -0 \/{sin X} -\/{Zsin X} —\/1—{sin X} -\/1—{25in X} =0

{sinx}-{2sinx} = (1-{sin x})-(1—-{2sin x}) < {sin X} + {25iN X} =L....ooovvvvecccciiiiiiirrrics 15p

Obtinem 3sin X € Z si studiind cazurile posibile deducem sin X = % sau sinx = % , de unde

rezultd ca multimea solutiilor este: {(—1)k arcsin % + kﬁ} U {(—1)k arcsin % + k;z} .............. 15p

3. Fie q ratia progresiei. Avem:

cF  (cr) (c2) oy (e (kepckt) COF rot(cn) (COF +on(chY
a:s ) _ag ) _a\g ) .“.,ar(H-l) =Ha:|(- ) _q ( ) =a:l(- ) ( ) _q( ) ( ) ................... 15p
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Demonstreaza identitatile [CRJ +...+(CH) =C,, si (CQ] +...+n(CHJ =5Con s 10p

FINAIIZAIE CAICUL.......oeiiie e 5p



