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Barem de corectare clasa a IV-a

1. Raspuns:a =4

Exista 6 numere distincte de 3 cifre, naturale nenule, care se pot forma cu cifrele 2,5 si a (1p)
Acestea sunt:

a25 = 100a + 25 = 100a + 20 + 5

a52 = 100a + 52 = 100a + 50 + 2

2a5 = 10a + 205 = 10a + 200 + 5

5a2 = 10a + 502 = 10a + 500 + 2

25a = a + 250 = a + 200 + 50

520 =a+520 = @4 500 4 20 oo (3p)
Adunandu-le, obtinem ca suma ceruta este :

S =2(100a+10a+a) +2((2+5)-100+ (2+5)- 10+ 2 + 5)

S =222a 42777 = 2220 + 1554 ..o (2p)
S =222a+ 1554 = 2442 = 2220 =888 = @ =4 c.eoeoeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeen (1p)

2. a) Presupunem ca se poate scrie numarul 189 ca suma de 19 numere naturale nenule
diferite. Primele 19 numere naturale nenule distincte sunt 1, 2, 3, ..., 19. Suma acestora

R L U p)

Oricum am alege 19 numere naturale nenule distincte, suma lor va fi mai mare sau egala

decat 190. Cum 190 > 189, nu putem scrie numarul 189 ca suma de 19 numere naturale
NENULE QIFETILE ..eieeiiieiie e et e e e s te e e s beeenseeesaeeessaeeennnas (1.5p)

b) Sa observam ca numerele de pe prima linie: 1,3, 6,10, 15, ... sunt egalecu 1,1 +
2,1+2+3,1+2+3+,1+2+3+4+5..

Deducem ca al n-lea numar al primei linii este 1 + 2 + 3+..4+n = @ .......................... (2p)

Observam ca termenul de pe linia 1, coloana n este egal cu termenul de pe linia a , coloana
N—a+1adunatcu @ — 1, CU @ S T oo (0.5p)
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Fie a si b numarul liniei, respectiv coloanei pe care este scris numdrul 2002. Deoarece
62:63 63-64

— = 1953 < 2002 <——=2016 =>a+b = 64.Inplus,a = 2016 — 2002 + 1 = 15
sideci b = 64 — 15 = 49. Deci 2002 se afla pe linia 15, coloana 49 ..........c.cccoevveeennnnen. (1p)

3.
a) Sunt 4 nr de o singura cifra. O cifra - 4 numere=4 cifre

45 de numere de 2 cifre rezultd 2 cifre - 45 de numere=90 cifre

450 numere de 3 cifre rezultd 3 cifre - 450 de numere=1350 cifre

512 numere de 4 cifre rezulta 4cifre - 512 de numere=2048 cifre....(2p)
In total sunt 4+90+1350+2048=3492 Cifre.........ccevvrrerrerrrreerrnnn. (1p)

b) Pe pozitia cifrei unitatilor cifra 4 se foloseste de 202 ori, in scrierea numerelor: 4, 14,
24...104,114,...2004,2014. .. ..o (1p)
Pe pozitia cifrei zecilor cifra 4 se foloseste de 100 de ori, In scrierea numerelor: 40, 42,
44,46, 48,140...240...1940,1942,1946,1948...... (1p)
Pe pozitia cifrei sutelor cifra 4 se foloseste de 100 de ori, In scrierea numerelor:
400,402,404...1400,1402...1498. ..o (1p)
Se vor folosi in total 202+100+100=402 cifre de 4 in scrierea numarului n

Problema speciala

Impartim cele 25 de monede in 3 grimezi de 8, 8 si 9 monede. Pentru primul pas luim
primele doud gramezi si le punem pe cate un taler al balantei (8 pe un taler, 8 pe un taler).
Distingem 2 cazuri A si B.

Cazul A: Balanta este echilibrata, atunci moneda falsa este in gramada ramasa, de 9. Acum
impartim gramada de 9 in 3 gramezi de cate 3, 3 si 3. Ludm primele doud gramezi si le punem
pe cate un taler al balantei. Avem doua cazuri Al si A2.

Cazul Al: Balanta este echilibratd, atunci moneda este in gramada de cate 3 care nu a fost
cantaritd. Impartim grimada de 3 rdmasa in 1,1 si 1. Comparim prima monedi cu a doua si
daca sunt egale, atunci a treia moneda este falsd. Daca nu, atunci moneda falsa este cea de pe
talerul care este mai sus(moneda falsa este mai usoard).

Cazul A2: Balanta nu este echilibratd deci moneda falsa este in gramada de pe talerul mai
ridicat. Ludm aceasta gramada si o impartim in 1,1 si 1. Compardm prima moneda cu a doua
si dacd sunt egale, atunci a treia moneda este falsa. Daca nu, atunci moneda falsa este cea de
pe talerul care este mai sus(moneda falsd este mai usoara).
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Cazul B: Balanta nu este echilibratd deci moneda falsa este in gramada de pe talerul mai
ridicat. Analog impartim cele 8 monede in gramezi de cate 2,3,3 si comparam gramezile de
cate 3. Avem 2 cazuri B1 si B2

Cazul B1: Balanta este echilibrata, atunci moneda este in gramada de cate 2 monede care nu
a fost cantaritd. Comparam cele 2 monede rdmase si aflaim moneda falsa.

Cazul B2: Balanta nu este echilibratd deci moneda falsa este in gramada de pe talerul mai
ridicat. Ludm aceasta gramada si o impartim 1n 1,1 si 1. Comparam prima moneda cu a doua
si daca sunt egale, atunci a treia moneda este falsa. Dacd nu, atunci moneda falsa este cea de
pe talerul care este mai sus(moneda falsd este mai usoara).

Nota: Orice alta rezolvare corecta se puncteaza corespunzator.
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Barem de corectare clasa a V-a

1. a) Observdm cd B =p + p° este numdr par. Singurul numdr prim par este 2 .......... (1p)

Pentru B=2, p se determini in mod unic ca fiind solutia ecuatiei 2 = p + p°, adici p=1. Pentru
p=1, A=3, A nr. prim. Deci p=1 este SOIUtie UNICA ...........ceeviiriieriieiieeiieeie et (1p)

Observatie: Se acorda 1p pentru determinarea solutiei p=1, fara demonstrarea unicitatii

b) Observam cd V n€ N, nr. nedivizibil cu 5, n* =Ms+1 (n=Ms +r,r € {1,2,34} =
n*=Ms +r# si 1* € {14,243 4%} = {1,16,81,256} CTMs+1).cecvoviveviiriierennnn, (0.5p)

IS ) ettt ettt ettt e et et e b e et b e ae et e ett e teenseeraebeenbeenneteense e (0.5p)
Folosind aceste considerente C este (Ms+1) - 6 + Ms+1 +( Ms+1) -2 +1 =Ms + 10 = M5 (0.5p)

Deci 5 | C. Cum singurul nr. prim divizibil cu 5 este 5 rezultd C=5. Fals deoarece p = 1, deci
C = 10. Asadar nu exista nr. nat. p nedivizibil cu 5 astfel incat C prim............c.cccueenneenn. (0.5p)

c¢) Daci p si q ar avea aceeasi paritate atunci p + 9p*>+ 9pq +q° ar fi nr. par. Dar 5257
N1, IMPAT AECT FAlS...cuviiiiiie e (0.5p)

Asadar cele doud nr. p si q au paritati diferite ..........ccceeevieenenn. (0.5p) Unul dintre ele este par.

Cazul 1: p=par. Cum singurul nr. par este 2 rezultd p=2. Ecuatia devine 2+9 - 4 + 18q +
q°=5257 deci q(q*+18) = 5219=17 - 307. Cum 17 si 307 sunt nr. prime rezulti g€ {17.307}
Cum q < ¢*+18 => q=17 deci avem solutia (p,q) = (2,17) weereeereeeerereeeeeeeeeeeeeeee s (1p)

Cazul 2: g=par analog q=2. Ecuatia devine p + 9p>+ 18p +8 =5257. In acest caz nu avem
solutii deoarece p fiind impar p + 9p*>+ 18p +8 este nr. par, iar 5257 nr. impar.

Deci solutia unica (P,q) = (2,17) eeeiieiieeie ettt et (1p)
2. a) Sunt 9° numere formate cu 5 cifre naturale nenule (fiecare cifri ia valori din
MUIEIMEa {1, 2,3, ..., 9}) ot (1p)
Sunt 55 numere formate cu 5 cifre naturale nenule doar impare (fiecare cifri ia valori din
MUIMEA {1,3,5,7,9}) oottt (1p)
Prin diferentd, sunt 9°> — 5° = 55924 numere formate 5 cifre nenule, dintre dintre care cel
PULIN UNA ©SEE PATA ..evveeeeiieeiiieiieeieestieeiteeeiteeteestteebeessaeeseessseeseessseenseessseeseessseanseesssesnseens (0.5p)
(Un produs de cifre e par daca cel putin 0 Cifrd € pard) ........cccceeeveeerieniieenieniieeieeeeeene (0.5p)
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b) Observam ca diferenta a 2 numere se divide cu 11 daca ele dau acelasi rest la

TMPATLITEA CU T 1. 1ottt ettt e et e et e esbeesnseeneens (1p)
Presupunem prin reducere la absurd cd numarul maxim de numere dintre cele 122, care dau
acelasi care dau acelasi rest la impartirea cu 11 este mai mic sau egal 11 ........................(1p)
Avem 11 resturi posibile la impartirea cu 11. Acestea sunt {0, 1,2, 3,4, ..., 10} ................. (1p)

Atunci in multime avem maxim 11 - 11 = 121 de numere fals, sunt 122! Deci presupunerea
TACULA ©SLE IESITA ....eoueiieeieeti ettt ettt ettt e et hb e e bt e sate et eesateenbeenaee (1p)

In concluzie, putem alege 11 + 1 = 12 numere astfel incat diferenta lor si se divida cu 11.

3. RESPUNS: NU, MU EXISTA ..eeeviieiiiieeiiieeiieeeieeesieeeeieeesteeesaeeeeaeeesreeessaeesnsaeesnseeessseens (1p)

Argumentare: Presupunem prin reducere la absurd ci ar exista x,y € N astfel incat x* +
y* =20202°21 + 3. Atunci uc(x* + y*) = uc(2020%°21 + 3), unde am notat uc(t) ultima
cifrd a numarului natural ¢.

Dar uc(20202%21 + 3) = 3, deoarece uc(20202%21) = 0, ..oooovoeeeeieeeeeeeeeeeeeeeee, (2p)
Iar uc(x* + y*) # 3, pentru orice numere x, y naturale

Justificare: uc(1*) = 1, uc(2*) =6, uc(3*) =1, uc(4*) =6, uc(5*) =5, uc(6*) =6,
uc(7*) =1, uc(8*) =6, uc(9*) =1, uc(0*) = 0, deci uc(a*) € {0,1,5, 6}, va € N..(3p)

De aici, uc(a* + b*) € {1,5,6, 71, VA D E N ..o (Ip)

Deci uc(a* + b*) # 3, de unde ecuatia nu are solutii in multimea numerelor naturale.

Problema speciala

Observam ca daca toate semnele ar fi plus, calculul ar da 1+2+...+9999=""""2222-9999-5000

Care este numar par.

Observam ca pentru o transformare a semnului plus in minus, sa zicem fara a restrange
generalitatea din fata termenului x, valoarea calcului scade cu 2x, deci paritatea valorii
calculului nu se modifica.

Asadar indiferent de alegerea semnelor plus si minus,rezultatul va fi un numar par.

Cum 9999 este numar impar, atunci este imposibila o alegere a semnelor plus si minus astfel
incat rezultatul calculului sa fie 9999.

Nota: Orice alta rezolvare corecta se puncteaza corespunzator.

2
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1. a)Din 19x+14y=5z obtinem 19x+19y=5z+5y Deci 19(x+y)=5(y+2) ..................(0.5p)
Cum 5 si 19 sunt numere prime Intre ele rezulta ca 19|(y+2z) ......coooeiieiiiiiiiiiiin (1p)
] 172 PP (1p)
La fel, din 19x+14y=5z obtinem 14x+14y=5z-5x. Adicad 14(x+y)=5(z-x). Observam 14(x+y)
ca e par deci si 5(z-x) e par deci z si x au aceeasi paritate. Asta Inseamna 2| (x+z).............. (1p)

b)Fie k valoarea maxima pe care o poate lua n astfel incat (k+19)(k+8) <2021.
De asemenea observam (0+19)(0+8) < (1+19)(1+8) < (2+19)(2+8) < ... <(k+19)(k+8)<2021
Adica 152 <180<210< ... <(k+19)(k+8)<2021.....ccevvviiiiiiiiiiiiiiiiiieicnieieeeeenenen(1p)
Dar 50 - 39=1950 adica (31+19)(31+8)=1950 si 51 - 40=2040. Adica (32+19)(32+8)=2040.
Deci dacad k=32 atunci (k+19)(k+8) >2040>2021. Atunci k poate fi maxim 31............... (1p)

Asadar n poate lua valori din multimea {0,1,2...31} adica 32 de valori naturale astfel Incat
(MH19)(MFEY<202L . ettt te e see e snesneenn e s e e e en (1)

2. a. Numirul C = 22921 . 52021 ggte egal cu 101921 - 2190 Numiirul de cifre al
numirului C este 1921 plus numarul de cifre ale Tui 2190 ..., (2p)

Pentru a calcula numirul de cifre ale lui 21°°, vom demonstra 103° < 2100 < 1031
Prima parte: 103° < 2199 yom folosi 21° > 103 (1024 > 1000), deci 21°° > 103° ......(1.5p)

Pentru a doua parte: 2190 < 1031, 2190 < 103! & 259 < 531 Cum 2% < 5* (512 < 625)
Rimane de aritat 2°° < 5?7 < (229)3 < (5%)% & 220 < 5° Cum 22 < 5! (4 < 5) riméane
de aritat 218 < 58 & (29)? < (5%)? © 2° < 5% & 512 < 625, adevirat. Deci

103° < 2100 < 1031, atunci 2190 are 31 de cifre. Deci C are 1921 + 31 = 1952 cifre (1.5p)

b. Pentru inceput, 22022 - 51922 = 101922 . 2100 ‘analog punctului a) 22022 - 51922
are 1922 + 31 = 1953 cifre Acum 71 - 175 are mai putin de 17 cifre.........cccoevererevennne. (1p)



Colegiul National

Infinity

Concurs de
CO

matematica si gandire logica

3.

a) Suma unghiurilor in jurul punctului O este n + (n+k)+ (n+2k)+ (n+3k)+ (n+4k)+
Deci 6n+15k=360, adica 2n+5k=120. m(ZBOF)=2n+5k = 120 ............ (1p)

b) Daca [OC ar fi bisectoarea 2A0D, atunci m(ZAOC)=m(4COD). Adica 2n+k=n+2k de
UNAE TEZUIA NTK oot (1p)
Acest lucru este fals, deoarece K<n.........ccceevciiiiiiiiieiiieeeeeee e (1p)

c) m(z£BOE)=171 deci 3n+6k=171 de unde rezultd n+2k=57.......cccccceeriiiiinnriannnne. (1p)
Deci 2n+4k=114 si stiind 2n+5k=120 avem k=6 si decin=45............ccccceceee......(2Dp)

Problema speciala

Sa observam cd urmatoarele patrate perfecte mai mari ca 16 sunt 25 = 16 + 9 si apoi 36 =
16 + 20. Intr-o aranjare circulara, numerele vecine lui 16 ar trebui sa fie 9 si 20, ceea ce nu
este posibil.

Nota: Orice alta rezolvare corecta se puncteaza corespunzator.
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1. a.Notam £ZBAD = 2x siatunci ZDAF = 90° — x. Cum triunghiul ADF este
180°—90°+2x

isoscel rezultiZDFA = —Y = 45° + x sideci £BFD = x.
AtUNCE £ZBFD 4 ZDFE = A5 o (1p)
Din DC || AB || EF si DC = AB = EF rezulta CDFE este paralelogram si deci
LDCE = ZDFE ..ottt (1p)
Pe de alta parte ZACD = £CAD = x. Cum
2BFD + #£DFE = 2£ACD + £DCE = £ACE obtinem £LACE = 45°............... (1p)

b. Notam cu {G} = DC N BE. BE | AB si AB || CD implici BE 1 CD.

....... (0,5p)
Din AC = 2BD obtinem OC = 20D siatunci CD = 0D+5 (Teorema lui Pitagora in
DAD O € ).ttt a et a et s et et n et ne e enenen (1p)
Acum ADOC ~ ADGB (sunt triunghiuri dreptunghice si au unghiul D comun). .De aici
co cD 2AD 0D+/5 40D+/5
— = —, adici — = —V, deunde BG = e (1p)
BG BD BG 20D ]

Cum BE = AB = CD = OD\@, obtinem GE = %\IS. Avem

CHABCD =CD-BG = 4‘0D2 Sl C’QDCE’F =CD-EG = ODZ, de unde

2. Dacd p estenr. prim > 3 sdsearate 79 — 6P — 1 : 43
Dacii p este un numir prim > 3 atunci p are una din formele 6k + 1 si 6k + 5. (In caz
contrar daca p ar fi de forma 6k, 6k + 2, 6k + 4 atunci 2 | p, iar daci ar fi de forma
6k + 3 atunci 3|p, cum p este primnu se poateca P i 2 sau P i 3) coeeeeeiiienennns (1p)

Observica 7° =343 =43-8—1si 6% =543 + 1,adicd 73 = M3 — 1 si
63 = Mps — 1 oo (1p)
Cazull: p =6k + 1,k € N’

7P =70kl = 70k 7 = (732K .7 = (M — 1T =My +1)-7 =
Moz +7
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Tar

6P = 6%l = 6% . 6= (63)2k-6 =My + 1), 6 =(Mu+1)-6=
My +6

Deci 7P — 6F — 1 = My3 + 7 — M3 — 6 — 1 = M3 Asadar, pentru

P =6k + 1, 43]7P — 6P — 1 oo (2p)

Cazul2: p =6k +5, kEN

7P — 76k+5 — 76k+3 . 72 — (73)2k+1 .49 = (M43 _ 1}2k+1 .49 =
(M43_1)49: M43_49 :M43_6
6F = 66k+5 — 66k+3 . 62 — (63}2k+1 .36 = (M43 4 1}2k+1 .36 = M43 1 36

Deci 7P — 6F — 1 = My3 — 6 — M3 — 36 — 1 = M3 Asadar si pentru
p = 6k +5, 43]7° — 6P — 1 In concluzie, pentru orice numr prim p,
A3]7P — 6P — 1 oo (3p)

3.

a) Inmulfim0<x<1 cux=0<x2<x = 0<[x| < +/x, dar [x| = x ptr. x > 0=>x

Din0<x<1 rezults vJ0<+x<+/1 rezultix <1 (2). Din (1) si (2) avem x <+/x <1 ..(1p)

b) Se considerd x =0,99....9 si se utilizeaza inegalitatea de la punctul precedent, deci
de 2021 ori

Jx are primele 2021 zecimale egale cu 9 si atunci suma lor este 18189............ccec.ee.e. (2p)

2
c) din b) rezultd 0, 99...9 < /0,99....9 < 1, de unde inmulfind cu —, rezulta
de 2021 ori 3

de 2021 ori 9

0,66...6< [0,44....4 < 0,(6), deci suma ciutatd este 62021 = 12126................. (2p)
de 2021 ori 6 de2021ori

Problema speciala

Este evident ca existd doud varfuri consecutive de aceeasi culoare; notand
Aq, A, ..., A5 varfurile heptagonului, fie A, A, varfurile de aceeasi culoare. Fara sa

restrangem generalitatea, sd presupunem cd aceasta culoare este albastru. Daca A5 este
colorat albastru, cum A; A, = A, A3, problema se incheie. Prin urmare, sd presupunem ca

A (sianalog A7) este colorat cu rosu.
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Consideram ca A, este colorat cu rosu; atunci A;A3 = A5 A, si cerinta este satisfacuta.
Deci Ay (si analog Ag) sunt colorate cu albastru. In acest moment daci As este colorat cu

rosu avem triunghiul As A3A-, iar daca As este colorat cu rosu avem triunghiul AsA,A4,.
Cum ambele sunt isoscele, rezulta concluzia.

Nota: Orice altd rezolvare corectd se puncteaza corespunzator.
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Prima editie, 18 — 19 decembrie 2021
Barem de corectare clasa a VIII-a

1. Pentru inceput se observi ci xyz # 0 (In caz contrar, dacid xyz = 0, atunci din
XVE

T 1, arrezulta 0 = 1, imposibil). Deci X, ¥,Z E R oo (0.5p)
YTz
+ + + 1
Apoi, relatiile initiale sunt echivalente cu: SRR —1, F -1 si 7T = = Adica
XVz XVE XVZ a
1 1 1 1 .1 1 1 . el
—+—=-=1(1), —+—=1 (2) si —+ — = — (3). Adunand cele 3 inegalitati se
YE  XEZ Xz Xy Xy yz a
. 1 1 1 1 1 1 1 1 1
obtine: 2 (—+—+—) =—14+1+ —:—. Deci (—+—+—) = — Do (2p)
xy vz @ ZX a a Xy  VEZ @ EX 2a

1 1 1 1
Din (1) si (4) rezulta — = — + 1, din (2) si (4) rezulta — = — — 1, iar din (3) si (4)
xy 2a ye 2a

rezulta e (2p)
EX 2a

Asadar, % - yizi = -+ Do~ D(—50).

T T P T e A i

Cum a = %, AEUNCT 42 — 1 2 0 oo e (0.5p)

Asadar xzyzzz = 43‘::, deunde xyz € {—J4:i1, J42i1} .............................. (1p)

2. a. Presupunem prin reducere la asbsurdcd @ + b + ¢ = xz,x € N.
Avem a® + b2 + c? < (a + b + ¢)? = 3(a? + b? + b?) adica
2021 < x* £ 3:2021,deCi 6 < X D oo (1p)
Deoarece (a + b + ¢)? = a? + b%? + ¢? + 2(ab + bc + ca) si cum
a® + b% + ¢? = 2021 este impar, rezulticd @ + b + ¢ = x? este impar si deci x = 7

Din a?+ b?+¢c?2=2021sia+ Db+ c = 7? deducem b + ¢ = 49 — a si apoi
(b +¢)? > b?+c? adica (49 — a)? = 2021 — a?. Asadar a® — 49a + 190 = 0.

3 49+41641 49—1641
REZUIE @ 2 —— = S8 @ S~ s (1p)
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Iar in al doilea caz avem a = 4 sianalog b =< 4 si ¢ =< 4 ceea ce contrazice
a+b+c=49.
Deci 3 ?

eci presupunerea este falsd, a + b + ¢ # x°,Vx €N

b. Sa notdm cu v varsta persoanei cea mai invarstd. Conform ipotezei, v este media

. . A . . s+d .
aritmetica a persoanelor din stanga, s si dreapta d. Cum s,d= v si V= rezultd ca v=s=d.
Atfel spus, cele 3 persoane au aceeasi VAIStA.........cccueevueerieeiiienieeieeiieeieesieeereesieeeeeeseeeenes (1p)

Din aproape in aproape, constatdm ca toate persoanele au aceeasi varstd v...(1p)

Cum suma varstelor este 7v, problema este rezolvata............cccoeecvveeiieenciieeecieeeee e (1p)
3.
a) Notam cu x muchia cubului. AA” L (ADC)si AN © (ADC) deci AA’ 1 AN.
AN
. . N . ) x+/10
Din Teorema lui Pitagora in triunghiul ADN se obtine AN= TG e (0.5p)
. x?4/10 . x2410 8410 | .
De unde rezulta ca Aaa~ = deci p = si se obtine x=4 ..(0.5p)
b) (AA’N) N (DD’A)=AA’,AA’1 ANsi AA’ 1 AD, AN C (A’AN)si
ADC(DD’A) rezultd ca A ((AA’N),( ADD’))= ZDAN ...cooviiiiieieeeeeeeeee e (2p)
_AD _3VI0
cos(ZDAN)= N L0 (1p)
c) Fie EEAN astfel incait DE L AN. Dar AA’ 1L (ADC) si DE C (ADC) deci
Cum AA’ si AN C (AA’N) rezultd ca DE 1 (AA’N) deci distanta de la D la (AA’N) este
D) SRR SRPRRRRTRS (1p)
_AD'DN _ x _ 4 _ 2410
= TN 710 _ Y10 T (0.5p)
Problema speciala
Din inegalitatea lui Titu Andreescu,
a* bt c* - (a®+b?+c?)? 9 . 3
a+5b b+5¢c c¢+ba  a+5b+b+5c+c+5a  6(atb+c) 2(a+btc)
3 1
Deci ar fi suficient de demonstrat: ———— =- < 3 =a+ b+

2(a+b+c) ~ 2
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Dar, folosind @ + 1 = 2a (sereduce la (a — 1)? = 0)
6 =a’b’c?+3=(a’>+ 1D+ Db*+1)+(c?+1)=2a+2b+2c =
3za+b+c

, ceea ce trebuia demonstrat.
Deci inegalitatea are loc.

Nota: Orice alta rezolvare corecta se puncteaza corespunzator.
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